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Äf°¿��Y|f]Y�Â���Ä�Â¼n»�®Ë�d�Y�¾°¼»��ZÆf¿Y�ZË�Á|�Z]�Äf�Y|¿���
µZj»����Y|f]Y�Â���{ÂmÁ��ZÆf¿Y�ÁÄ�Â¼n»��{�Y��|ÌÀ¯�Ê���]��Ë��ÉZÅ���
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Ä�Â¼n»�d�Y��]Y�]�Ê Ì^��{Y|�Y�É���

����{|��|�Z]�Ä�Â¼n»��Ë��½M�Ä]�ª¸ f»����
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��
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�c�Â�b |aÊ»�½Z�¿��ºÌÅ{�����������������b | a a bq (q z)  ��
� �

�{Y{��Y�«���������|À¿Z»�tÌv��{|���Z¼��Ê]�½Âq�q��Ê»�d§ZË��������ÉÁZ�e��{�Ä¯�{Â�q 0 0��Ê»�©|���Ê»�{Y{�Y�«�,|À¯���ºÌ/À¯
�z]��{Ây��]��¨��Ä¯��ÊÀ Ë�d�Y��Ë~a|0 0���

�¶�§���ÄË��¿�{Y|�Y�É��
 

�
از سايت رياضي سرادانلود

www.riazisara.ir



µYÂ��Ä¿Â¼¿�Á�Ä»ZÀ��{Ê¿Zvf»Y� Äf��³�������������������������������������������������������������������ºÌ�Àe����������������ÊËZ����������������������������������������������

 ��

Ê³�ËÁ��z]�ÉZÅ�É�Ë~a��� �
�µÂ»�§�¹Z¼e��{�ÄËZa�,�Ë��ÉZÅ�ZÅ,½YÂe�Á�tÌv��{Y|�Y��ZÅ,Ê Ì^��{Y|�Y��|¿Y����

) | a1 1��
) a | a or a   2 1 1 1��
) a | a3��
) a |4 0��

a | b

)a | b a | b

a | b




 
 

5��

b) a | b a b
 

06��
) a | b a | mb7��
) a | b ma | mb8��

n) a | b a | b9��
n n) a | b a | b10��

m n m n) a | b a | b
11��

m nm n) a | b a | b
12��

a | b c

)a | b , a | c a | b c

a | mb nc




 
 

13��

) a | b , c | d ac | bd14��
) a | b , b | a a b  15��
) a | b a | ma nb 16��
) ab | c a | c , b | c17��

n n) (a b) | (a b ) 18��
m m n nn

) N (a b ) | (a b )
m
   19��

m m n n n nn
) k (a b ) | (a b ) n k (a b) | (a b )

m
          20 2 1 2 1��

m m n n n nn
) k (a b ) | (a b ) n k (a b) | (a b )

m
        21 2 2��

����¶�Zu��[��n��]�Ê·YÂf»�tÌv��{|��n!�z]��d�Y��Ë~a���
�µZj»��Ê«Z]��Ã|¿Z»��ºÌ�¬e�É

1394 139414 8��]�Y���|Ì]ZÌ]�����
µZj»����Ã|¿Z»�Ê«Z]��{|��ºÌ�¬e�Éa  

36 363 2��]�Y��35|Ì]ZÌ]����
µZj»����Ã�Y�³�Êf��{Z¿�ZË�Êf��{�|ÌÀ¯�Ê���]�Y���Ë��ÉZÅ���

) a | b a | b 2 31��
) a | b a | b2 32��

µZj»����tÌv���Ë{Z¬»�¹Z¼e�n�Y���½ZÀq¶�Zu�Ä¯�|Ì]ZÌ]�n

n





4 2
1

Z]�tÌv��{|��®Ë�|����

�
از سايت رياضي سرادانلود

www.riazisara.ir



µYÂ��Ä¿Â¼¿�Á�Ä»ZÀ��{Ê¿Zvf»Y� Äf��³�������������������������������������������������������������������ºÌ�Àe����������������ÊËZ����������������������������������������������

 ��

µZj»�����³Y�n

n





2 4
1

½M�|�Z]�tÌv��{|��®Ë���ÉY�]�ÃZ³n.{�Y{�{ÂmÁ�tÌv��[YÂm�|Àq���

µZj»����|À¿Z»�tÌv��{|��|Àq�aÊ»��Ä�]Y��Á{��Å��{�Ä¯�É�Â��Ä]�d§ZË�½YÂe��Éa | 240�Á�| a12|ÀÀ¯�©|�����
µZj»����|À¿Z»�Ê Ì^��{|��|Àq�d�Ä¯�{�Y{�{ÂmÁ�d | 450�Á�| d15���

��
ÄÌ�«���ºÌ�¬e�É�����³Ya���Á�tÌv��{|��b��{|��®Ë�½M�,|À�Z]�ÃYÂz·{�Ê Ì^������É{�/§�Ä/]���/vÀ»�tÌv/��{|��Á{�ÃZ³
��|À¿Z»r���Á�q��Ê»�d§ZË�½ZÀq���Ä¯�|¿Â�a bq r �Á�r b 0���d·Zu�¾ËY��{q�,d¼�«�k�Zy�Y��r�Ê«Z/]�Y����Ã|/¿Z»�,

a�Á�¹Â�¬»�Y��b¹Â�¬»�Y���Ê»�ÄÌ¸��ºÌËÂ³���
µZj»����{|��487��]�Y����Ê«Z]�Á�Ã{�¯�ºÌ�¬e��|ÌÀ¯�¾ÌÌ e�Y��d¼�«�k�Zy�Á�Ã|¿Z»���

��
Äf°¿����Ê»�Y��tÌv��{|���Å��YÂe��c�Â/��Á{��Y�Ê°Ë�Ä]�½k2�Á�k 2 1������c�Â/��Ä/���Y�Ê/°Ë�Ä/]�Z/Ë�Á�k3�Á�k 3 1�Á�

k 3 2�Á�����{Y{��ËZ¼¿���
Äf°¿��[��»�,kÁ��{|���Å��]�»��Ê»��|�Z]���
Äf°¿��¼Ì«Z]�Ã|¿Z����������]�ºÌ�¬e��{�{|��®Ë�É��Ã|¿Z¼Ì«Z]�,����������/]�ºÌ�/¬e��{�{|/��½M�d/�Y��d¼��º«��Á{�Y�¶�Zu�{|��É��
Ê»�|�Z]���

Äf°¿��Ã|¿Z¼Ì«Z]�����������]�ºÌ�¬e��{�{|��®Ë�É��Ã|¿Z¼Ì«Z]�,�������������������/]�ºÌ�/¬e��{�{|��½M�d�Y��d¼��º«��Ä���Y�¶�Zu�{|��É��
Ê»�|�Z]���

Äf°¿���]�ºÌ�¬e��{�{�§�{|���Å��]�»��Ã|¿Z¼Ì«Z]���ÉÊ»�®Ë�{�ÁM�������´Ë{�c�Z^��Ä]�a k a q    22 1 8 1���
µZj»����¹Y|¯��¶»Z¯��]�»��Ë��{Y|�Y��Y�®Ë�.d�Y���
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µZj»��������Ê«Z]�,ºÌ�¬e�®Ë��{�������]Y�]�Ã|¿Z»���������]Y�]�d¼�«�k�Zy�Á���Ê»���|�Z]����Ê»�|uYÁ�|Àq��j¯Y|u��������¹Â�/¬»�Ä/]�½YÂ/e

¾ËY�½Á|]�{�¯�Ä§Z�Y�ÄÌ¸��ÌÌ¤e�d¼�«�k�Zy�Á�¹Â�¬»�Ä¯.|ËZ¼¿����
µZj»�����������³Y�,ºÌ�¬e�®Ë��{�������¹Â�¬»�Ä]�|uYÁ�����Á�����Ã{�/°¿��/ÌÌ¤e�d¼�«�k�Zy�,ºÌÀ¯�Ä§Z�Y�ÄÌ¸��¹Â�¬»�Ä]�|uYÁ�
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�
از سايت رياضي سرادانلود

www.riazisara.ir



µYÂ��Ä¿Â¼¿�Á�Ä»ZÀ��{Ê¿Zvf»Y� Äf��³�������������������������������������������������������������������ºÌ�Àe����������������ÊËZ����������������������������������������������

 ��
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|�Z]�Äf�Y{���

µZj»������Ê«Z]��³Y���Ã|¿Z»������{|��ºÌ�¬e�Éa����{Y|�Y��]�����Á��������]Y�]�\Ìe�e�Ä]�����Á����½M�,|�Z]����Ê«Z]�ÃZ³��Ã|¿Z»�����ºÌ�¬e�Éa���]�
42.d�Y�¹Y|¯���
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µÁY�{|���� �
�����µÁY�Y��Ê Ì^��{|��®ËÄ�Â¼n»��{�ÃZ³�Å�ºÌËÂ³������Ä/¯�|/�Z]�Äf/�Y{�d/^j»�ÄÌ¸��¹Â�¬»�Á{��¬§�Á�Á{�,Ê Ì^��{Y|�Y�É
¹Â�¬»�Á{�½M��Y�Ê°Ë��{|��ÄÌ¸���{Ây�É�´Ë{�Á�Md�Y�{|��½��Ê»�Ã|¿YÂy�\¯�»�,|�Z^¿�µÁY�Ä¯�É{|��{Â����
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Äf°¿�����±��]�µÁY�{|���Å�������Y��e�����¶°/��Á{��Y�Ê/°Ë�Ä/]�k 6 1�Á�k 6 1�����Z/Ëq 6 5���Ê/»��|/�Z]��������/³Y�Êe�Z/^��Ä/]
Ê«Z]��Ã|¿Z»����]�{|��®Ë�ºÌ�¬e�É���n]�É{|��,��Á��d�Ì¿�µÁY�{|��½M�,|�Z]������Ä/]�É{|/��d�Y�¾°¼»�,µZu�¾Ì���{�

�¶°�k 6 1�Á�k 6 1�µÁY�Ê·Á�|�Z]���¶j»�-|�Z^¿  25 6 4 1���
� �

Äf°¿��{|��d�Y�kÁ��Ä¯�Ê·ÁY�{|��ZÆÀe��Ê»��|�Z]���µÁY�{Y|�Y���Á�Á�Á�Á������
µZj»������]Y�]�µÁY�{|��Á{��Â¼n»���d�Y�Ã|����|Ì]ZÌ]�Y��{|��Á{�½M�[���¶�Zu�¹Z«�Y��Â¼n»���
µZj»�����Ê Ì^��{|��Á{�a�Á�b�Ä¯�|À¿ZÀq�a b 

2 2 41�{|��¹Z«�Y��Â¼n»�,a b 2|Ì]ZÌ]�Y�����
� �

ÄÌ�«�Ê]��{�Y{�{ÂmÁ�µÁY�{|��dËZÆ¿���Ä�Â¼n»�Ä�Â¼n»�µÁY�{Y|�Y�É�d�Y�ÊÅZÀf»Z¿�ÉY���
ÄÌ�«��{|��n®Ë�pÌÅ�Ä]�ÃZ³�Å�d�Y�µÁY��ÉÁZ�»�ZË��f°qÂ¯�Ê Ì^��{Y|�Y��Y�n�z]��|�Z^¿��Ë~a���

��
ÄË�ne�¶�Zu�Ä]�{|��®Ë�É�µÁY�¶»YÂ��[�����

±��]�Ê Ì^��{|���Å���Y��e�Ê»�Y���¶�Zu�c�Â��Ä]�½YÂe�{�¯�ÄË�ne�µÁY�¶»YÂ��[�����
� �

Äf°¿����ÄË�ne��Y��a��³Y��¶»Z��¹Z¼e�½YÂe�,{|��®Ë�É�]�kÁ��É{|��µÁY�ÉZÅ�/�ZÀ��,{|/��½M�,|��¶/»Z¯��/]�»����/³Y�Á�d/�Y�
d�Y�¶»Z¯�\ °»�,|À�Z]�Ä��[��»���

µZj»����ÄË�ne�Ä]�ÄmÂe�Z]����{|��É����|ÌÀ¯�Ê���]�Y��½M�½{Â]�¶»Z¯��]�»�,���
� �

Äf°¿�����{|���³Y�n����c�Â��Ä]�k
kn p p ... p  

   1 2
1 1��¶�Zu�Ä]����½M�,|/�Z]�Ã|��ÄË�ne�µÁY�{Y|�Y�[������{Y|/ e�ÃZ/³

¹Â�¬»�{Y| e�ÄÌ¸���{|��d^j»�ÉZÅn��]Y�]�k( )( )...( )     1 21 1 1{Â]�|ÅYÂy����
µZj»����¹Â�¬»�{Y| e��ÄÌ¸���{|��d^j»�ÉZÅ��|Ì]ZÌ]�Y�����
µZj»����¹Y|¯���ÉY�Y{��Ë��{Y|�Y�Y�®Ë��¹Â�¬»��Ê»�d^j»�ÄÌ¸��.|�Z]��

�������� �� ��������� �� ��������� �� ����������
��

Äf°¿��µÁY�¶»YÂ��{Y| e�p��{�{ÂmÂ»�n!Ä�]Y���Y��Ê»�d�{�Ä]��Ë��É�|ËM����

����������������n n n
...
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µZj»����ÄË�ne��{����{|��É!50�{|��½YÂe�,�.d�Y�|Àq���
��

µZj»������{|��ÉZÆf¿Y��{��«YÁ�ÉZÅ�¨��{Y| e�n!�¶»YÂ��{Y| e�Z]����{�{ÂmÂ»�n!d�Y��]Y�]��Ë���Y|¬»�ÊÀ Ë����
n n n

...
     

       
     

2 35 5 5
��

µZj»�����ÉZÆf¿Y��{�{ÂmÂ»�ÉZÅ�¨��{Y| e�!79.d�Y��|¬q���
µZj»����]��Ì���Y|¬»�¾Ë�ek½M�ÉY�]���Ä¯!194��]�k21�z]��.d�Y��|¬q�,|�Z]��Ë~a��

��
±��]�{|��Á{��f�»�ÄÌ¸��¹Â�¬»�¾Ë�e��

����±��]�½{�ÁM�d�{�Ä]�ÉY�]���¹Â�¬»�¾Ë�e���������½M��Y�®Ë��Å�,{|��|Àq��f�»�ÄÌ¸��������¶/�Zu�Ä/]�Y��ZÅ�����[�/��¶/»Z������µÁY�ÉZ/Å
�Á�Ã{�¯�ÄË�ne��b�¶»Z��º¯�½YÂe�Z]��f�»�ÉZÅ�Ê»�[����´Ë|°Ë��{�Y���e�ºÌÀ¯���

[�¹��{|��Á{�¹a�Á�b�{Z¼¿�Z]�Y��(a, b)Ê»��ËZ¼¿��ºÌÅ{���
µZj»�����{|��Á{��f�»�ÄÌ¸��¹Â�¬»�¾Ë�f³��]������Á����|Ì]ZÌ]�Y�����

��
Äf°¿��(a, b) d d | a , d | b ���
µZj»������³Y�( a , a ) d  3 5 5 4½M�,���Y|¬»�ÃZ³d|Ì]ZÌ]�Y�����
µZj»������³Y�(a ,a a ) d   25 6 3½M�,���Y|¬»�ÃZ³d|Ì]ZÌ]�Y�����

��
Äf°¿��Ä�Â¼n»���¹Â�¬»�É��ÄÌ¸�����{|��Á{��f�»�ÉZÅa�Á�bÄ�Â¼n»�Z]���¹Â�/¬»�É��Ä/Ì¸���[�ÉZ/Å�¹�����/]Y�]�{|/��Á{�½M�¹

��³Y�ÊÀ Ë�-d�Yx | a�Á�x | b½M���ÃZ³x | (a, b)���
µZj»������]�±���{|��Á{��f�»�ÄÌ¸��¹Â�¬»�¾Ë�ea�Á�b���Z/]��/]Y�]����Ê/»���|/�Z]�������Ä/Ì¸��¹Â�/¬»�|/Àq�{|/��Á{�½M

.|¿�Y{��f�»��
� �

{|�Á{�Ê�y�\Ì¯�e���Å�ÉY�Y�Ä]��m, n Z��,�ma nb�Ê�y�\Ì¯�e�®Ë�Y��a�Á�bÊ»��ºÌËÂ³���
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